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Descripcion
de funciones

Las funciones pueden representarse mediante
tablas, graficas, ecuaciones y palabras. En esta
unidad, descubriras qué hace que una relacién
sea una funcién y como se pueden modelar
situaciones y contar relatos con las funciones.
Utilizaras la notacién de funciones para describir
las caracteristicas clave de las funciones,
comparar diferentes funciones y definirlas. Por
ultimo, exploraras nuevos tipos de funciones
gue pueden modelar situaciones en las que se
aplican diferentes reglas a distintas entradas.

Preguntas esenciales

e ¢Cudles son las cualidades de una funcidn
y como se puede contar un relato con una
funcion?

¢Cudles son las caracteristicas clave de las
funciones y cémo se pueden describir?

« (¢Coémo se usa la notacién de funciones como
técnica para comunicar informaciéon con
precision?
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Podemos representar reglas con descripciones verbales o con una tabla de entradas y
salidas. Todos los conjuntos de entradas y salidas se denominan relaciones. Una funcion
es un tipo particular de relacién que asigna exactamente una salida a cada entrada

posible.

Se puede determinar si una regla es una funcion organizando las entradas y salidas en
una tabla. Si una entrada tiene varias salidas posibles, la regla no es una funcién.

Aqgui se muestran dos ejemplos.

Laregla A toma un numero entero y La regla B toma un numeroy generaen la
genera en la salida un numero entero que salida un numero aleatorio mayor.
es un numero menos.

Salida SENE!

1 0 0 2

2 1 0 10

2 1 -2 0

4 3 -1.6 -1.2
En estarelacién, laregla A es una funcién En estarelacién, laregla B no es una
porque cada entrada tiene exactamente funcion porque cada entrada tiene varias
una salida. salidas.

Prueba a hacer esto

Esta regla toma cualquier valor y lo multiplica o divide ' Entrada

por 2. : ) ' A

¢Es esta regla una funcion? Explica tu razonamiento. 0 : 20
3 6
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La notacién de funciones es una forma de escribir las entradas y salidas de una funcién.
Por ejemplo, f(4) = 9 es un enunciado escrito en notacion de funciones. Indica que cuando
la entrada de la funcién f es 4, la salida es 9. En otras palabras, cuando el valor de la
variable independiente es 4, el valor de la variable dependiente es 9.

Esta tabla muestra algunos pares de Menu
entrada-salida de la funcion s(t) que determina
el precio de la porcion de pizza a partir del
numero de ingredientes.

Porcion de pizza
$1.75 mas $0.50 por ingrediente

s(2) = 2.75 es un enunciado escrito en notacion
de funciones. Numero de

ingredientes

Precio ($)

* s(2) se puede leer “s de dos”.

+ Enestasituacion, el numero de ingredientes es 0 1.75
la variable independiente, t, y el precio de . .
una porcién de pizza es la variable dependiente, s(t). 1 2.5

+ s(2) =2.75 significa que el precio de una porciénde :
pizza con 2 ingredientes es $2.75. 2 275

Prueba a hacer esto

Una heladeria sirve helados en cono o en vasito.

w(x) = 2.25x + 3.5 representa el costo de pedir un helado en cono, donde z es el numero
de bolas de helado.

a (Cuales el valor de w(2)?

b (Qué significaw(4) = 12.5 en esta situacion?
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Las reglas de las funciones se pueden representar con ecuaciones, descripciones
verbales y tablas.

Por ejemplo, la funcién s(t) describe la relacion entre el costo de una porcién de pizzay el
numero de ingredientes, t.

Descripcion Ecuacién
. ) s(t) = 1.75 + 0.50¢
Menu Ndamero de | Precio ($)
Porcion de pizza ingredientes

$1.75 mas $0.50

por ingrediente 0 1.75
1 2.25
2 2.75

Puedes utilizar la ecuacién para determinar distintos valores de la funcion.
Determinemos el valor de s(4):

s(4) = 1.75 4+ 0.50(4)

s(4) = 3.75

Esto significa que el precio de una porcién de pizza con 4 ingredientes es $3.75.

Prueba a hacer esto

Una heladeria sirve helados en cono o en vasito.

Un vasito de helado cuesta $1.75 mas $2.25 por cada bola de helado.

a Escribe unaecuacion para b(z), donde b representa el costo de un vasito de helado y =
representa el nimero de bolas.

b (Cudles el valor de b(3)?
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Una gréafica puede revelar detalladamente qué
ocurre durante una situacion. Este es un ejemplo.

La funcion h(t) representa la altura de un carro en
una rueda de la fortuna en el momento ¢.

Podemos utilizar la gréafica para describir muchas
partes de la situacion. Por ejemplo:

Altura sobre el piso, h(t)

» Aproximadamente en el segundo 7.5, el carro de la
rueda de la fortuna esta a su altura maxima.

« h(1) es mayor que h(3). Esto significa que el carro de
la rueda estaba a mayor altura respecto del suelo en
el segundo 1 que en el segundo 3.

i :

8
Aunqgue podemos utilizar la grafica para describir Tiempo (s), t
muchas cosas, hay muchas otras que la grafica no

puede describir. Por ejemplo:

o
o~
/
N\
I~

[\%}
=~
(=]

« Cuanto se divierte la gente.
« Cudntagente se sube alarueda.

Prueba a hacer esto

Jasmine toma el autobus parairala

biblioteca y camina para ir a casa. Esta § E 5
grafica muestra la distancia de Jasmine 2 § NG
desde su casa d(t). a ° N
a (Quérepresentad(15) = d(20) en esta g \\\
situacion? © >
0 20 40 60 80

Tiempo (min)

b (Qué representa d(50) en esta situacion?
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Podemos utilizar las caracteristicas clave de una grafica para describir una funcién o
dibujar una posible grafica de una funciéon. Aqui hay un ejemplo. Analicemos la grafica de
esta funcioén.

YA
Minimo: El punto mas bajo de una grafica. (-1, -3) 5
Maximo: El punto mas alto de una grafica. (3,1
. L, . . ‘-) 0 ")3
Positivo: Los valores de x donde la funcidn tiene salidas >0 N
positivas; la grafica esta por encima del eje «.
-‘5"

Negativo: Los valores de = donde la funcion tiene salidas 5
negativas; la grafica esta por debajo del eje . r<
Creciente: Los valores de = donde la grafica tiene una
pendiente ascendente al leer la grafica de izquierda a
derecha. A medida que el valor de las entradas aumenta,
el de las salidas también aumenta.

x> -1

Decreciente: Los valores de = donde la grafica tiene una
pendiente descendente al leer la grafica de izquierda a
derecha. A medida que el valor de las entradas aumenta,
el de las salidas disminuye.

T <-1

Prueba a hacer esto

Selecciona todas los enunciados que son F(x) A

verdaderos para f(z). 5

/@) \.

O A. Espositivacuandoz > -2.

O B. Escrecientecuandoz > -2. < >
-5 0 57

O C. Esdecrecientecuandoz > 2. /

O D. Tieneunminimo en (-4, -4).

O E. Tieneunmaximo en (0, 4). 5
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Las funciones pueden tener diferentes tasas de cambio T on0d
en diferentes intervalos. La tasa de cambio promedioes s
equivalente a la pendiente de la recta entre dos puntos. =
8 160 (2.25,-140)
Esta grafica representa el trayecto en auto de Troy. =
=
o . ]
Podemos calcular la tasa de cambio promedio en un g 80 v 4
intervalo, una longitud especifica entre dos puntos, como (0255 /
el intervalo de 0.25 a 2.25 horas. >
0 1 2 3
Estas son dos estrategias diferentes. Tiempo (h)
Estrategia l Estrategia 2
T 240 i}H 'E 240 .
1 T = T
b b
§ 160 |——2horas 9 160
o o
8 B 8
o | 8 2 | | 140-5
8 80 H-€ 7/ S 80 |2.25-0.25
@ EE~ERY o /
a | 1 / a J
|
> 8= >
0 1 2 3 0 1 2 3
Tiempo (h) Tiempo (h)

La tasa de cambio promedio del intervalo de 0.25 a 2.25 horas es 12—5 = 67.5.

Eso significa que la velocidad media de Troy fue de 67.5 millas por hora en ese intervalo.

Prueba a hacer esto

Oscar tom¢ el tren parair al cumpleafios de suamigo. = 4 | |
‘e € 160 Jo L L]
Esta es una gréfica de su trayecto. b=t (3:75,150) Lo |
e
Determina la tasa de cambio promedio de Oscar en el ‘g 120 .
intervalo de 1.25 a 3.75 horas. o
. . S 80
Muestra o explica tu razonamiento. o
£ 4
2 40 1 (1:25;750)
o /
>
0 1 2 3 4

Tiempo (h)
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Podemos analizar funciones comparando sus caracteristicas clave a distintos intervalos y
luego utilizar la notacion de funciones para describirlos.

Por ejemplo, estos son A
algunos enunciados
verdaderos sobre estas dos
graficas:

« Cuandot =4, f(t) = g(t).
© f(®)>9(8)

+ (12) = ¢(12)

« f(15) > g(15)

* f(t)y g(t) tienen el mismo
maximo.

_ N W = o

R
\»

\

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18
Tiempo (min.)

>

Distancia desde la escuela (mi)

+ f(t)y g(t) son ambas
decrecientes del minuto 12 al 15.

« f(t)y g(t) tienen la misma tasa de cambio promedio del minuto 5 al 6.

Prueba a hacer esto

>

Una escuela tiene dos
autobuses que toman rutas
diferentes para dejar a

los estudiantes. f(t) y g(t)
representan la distancia de
cada autobus desde la escuela
(en millas) después

de ¢ minutos.

fety =" 3

=N W e

I\,
R

\

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18
Tiempo (min.)

Selecciona todos los -

enunciados verdaderos:
O A. f(6)=9(6)

B. f(10) > 4(10)
C. f(17)=¢(17)
D. ¢(5)=1

f(18) > ¢(18)

Distancia desde la escuela (mi)

O o o 0O

u
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El dominio de una funcién es el conjunto de todos los valores de entrada posibles (o todos los
valores posibles de la variable independiente). El codominio es el conjunto de todos los valores
de salida posibles (o todos los valores posibles de la variable dependiente).

Tener un contexto de lo que describe la funcién ayuda a entender las posibles entradas y
salidas. Algunos dominios y codominios son discretos mientras que otros son continuos.
Discreto significa que los valores posibles son diferentes o estan separados, como los
numeros naturales del 1 al 10. Continuo significa que todos los nimeros de un intervalo son
posibles. En una grafica, esto significa que no hay cortes, saltos o agujeros.

Puedes determinar el dominio identificando los valores de z, leyendo la gréafica de
izquierda a derecha, mientras que el codominio lo
determinas identificando los valores de y, leyendo
la grafica de abajo a arriba.

[

A

Ju—
[9)}

Costo ($)

—
(=]

Aqui'la funcidn f(w) = 3 + 0.5w representa el costo
de un yogur helado que pesa w onzas.

Para determinar el dominio, evalia qué entradas son
|6gicas en la situacién. Alguien podria comprar 0.5 0 2

onzas de yogur helado, pero no 0 o -2 onzas, por lo tanto 0 5 o Tl
el dominio son todos los numeros mayores que 0. Peso (onzas)

Para determinar el codominio, evalua qué salidas son légicas.

Alguien podria pagar $4 0 $6.25 por un yogur helado, pero nunca una cantidad negativa de
délares. Tampoco es logico que el costo del yogur helado sea $3 porque eso significaria
que el cliente compré 0 onzas de yogur. Esto significa que el codominio son todos los
ndmeros mayores que 3 hasta el centavo mas proximo.

Prueba a hacer esto

Un mecanico local vende y sustituye neumaticos. El costo total de reemplazar los
neumaticos es de $50 por la mano de obra mas $100 por cada neumatico.

La funcién r(t) = 50 4+ 100¢ representa el costo total de t neumaticos.

a Selecciona todos los valores que estan en el dominio de (¢).

oA -2 O B. 0 OcC. 1 OD. 4 OE 15

b Describe el dominio de r(¢).
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El dominio y el codominio de una funcion pueden describirse h(t)A
utilizando una desigualdad compuesta, que son dos o mas
desigualdades juntas. Puedes escribir una desigualdad
compuesta con simbolos o con las palabras “y” u “o".

\J

(=5

et

Una grafica puede ayudarte a visualizar el dominio y el
codominio de una funcioén, lo que facilita su descripcién
mediante desigualdades compuestas.

Dominio: El ancho de la funcién, es decir, cuanto se extiende

la funcion alaizquierday la derecha. El dominio también es el
conjunto de todas las entradas de la funcién o todos los valores E
de la variable independiente. El dominio de esta funcién son
todos los valores de t de 0 a 15. v

[\~

t=>0yt<15 h(t)A

0<tyl5>t 2

0<t<15 18¢

Codominio: El codominio describe la altura de la funcidn, 12 \
es decir, cuanto se extiende la funcién hacia arriba y abajo.
El codominio es también el conjunto de todas las salidas de \
la funcion o todos los valores de la variable dependiente. El <+ >
codominio de esta funcion son todos los valores de h(t) de
-9al8. N ¢

h(t) =-9y h(t) <18

-9 < h(t)y h(t) <18 v
9<h(t) <18

Prueba a hacer esto

Une el dominio y el codominio de f(x) con una de f(af)A
estas desigualdades compuestas: i
5
5<r<4 2 <f(x) <5 \\
3<fl@)<7 3<z<4 \
3<zx<5 < \ >
=r= -5 \o 5 =
Dominio:
-‘5
| v

Codominio:
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Puedes restringir el dominio o el codominio de una funcién para destacar partes
especificas de una gréafica. Las desigualdades son una herramienta para representar
simbdlicamente estas restricciones.

Aqui hay un ejemplo. Restrinjamos el dominio y el codominio de h(x) para resaltar el
intervalo de (-3, 7) a (6, 1).

Para restringir el dominio, utiliza los valores de = de cada par ordenado:

YA
Dominio: -3 <z <6 \*
Al restringir el dominio, delimitas los valores de = (=3:7) \‘§ T
T L . (@)
que deben incluirse al escribir la desigualdad. N
Para restringir el codominio, utiliza los valores NG
de y de cada par ordenado: < o o
-5 0 5 T
Codominio: 1 < h(x) <7
Al restringir el codominio, delimitas los valores 5
de y o los valores de salida de h(z).
v

Prueba a hacer esto

a Escribe un dominio que restrinja la gréfica de B Ya
h(z) de (-3, 7) a (6, 1). (-3, ?‘\

b Escribe un codominio que restrinja la grafica de

h(z) de (-3,7) a (6, 1). < (G,Ty?k»
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Una funcién definida por partes es una funcién en la que se aplican distintas reglas a
distintos intervalos de su dominio. Puedes usar una grafica o una ecuacién para evaluar
una funcién definida por partes.

Veamos un ejemplo. La funcion f(z) representa el s 4 | o
precio de una calabaza con un peso de z libras. S <l } (22|  0<z<10 |
8 Tf(@)= I [ [
. . Q2 —
Puedes utilizar la grafica para evaluar f(4) y f(15). =0 (24 z>1
+ Elpunto (4, 8) esta en la grafica, asi que f(4) = 8. ; y
« Elpunto (15, 24) esta enla gréfica, asi que que 3 20 I
f(15) = 24. 2 EEEEEEED . AEEEEEEEEEEE
o 22 ., (0]
También puedes usar la ecuacion para evaluar o 10
f@)y f(15).
>
0 5 10 15 20
Peso (Ib)

Valor Intervalo del dominio Ecuacion Evaluacion
1(4) r=destden0<z<10 fw=2 TH=20
f(15) x=15estdenz > 10 flx) =24 f(15) =24

Prueba a hacer esto

Esta es la grafica de una funcién definida por partes. A o
10 == ————
a ¢Por qué es una funcion definida por partes? ( x O0<z<3|
a(z) = -
2 =3
L |
b Evaltua a(1):
5
¢ Evaltaa(13):
d >
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Se pueden utilizar funciones definidas por partes para representar situaciones. Una
funcién escalonada es un tipo particular de funcion definida por partes en la que cada
seccion de la gréafica es un punto o una recta horizontal con un valor constante.

Estas son algunas formas Utiles de escribir las ecuaciones de una funcién definida por
partes.

» Elndmero de condiciones en una ecuacién es igual al niumero de partes en la funciény la
grafica.

« Enlaecuacién por partes, cada parte representa una condicién y tiene su propio dominio.
» Puedes escribir el dominio con una desigualdad.

* > 0 < significa incluir ese valor.

* > 0 < significa excluir ese valor.

» Puedes representar cada condicién en una seccion de la grafica con puntos limite abiertos
(> 0 <) 0 puntos limite cerrados (= o0 <).

Graficar tu funcién definida por partes también puede ayudarte a interpretar la situacion.

Prueba a hacer esto

Estos son los precios de las calabazas en una granja local:

» Calabazas de menos de 5 libras: $10
« Calabazas de exactamente o mas de 15 libras: $30
» Todas las demas calabazas: $20

a Completa la funcién definida por partes para b Trazauna grafica de la funcion.
representar el precio de las calabazas en A
esta granja. 2 40
©
0
10 ] 30
f(z) = 5<z<l15 S
30 S
o 20
o
o
8
& 10
>
0 5 10 15 20

Peso (Ib)
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Hay varias formas de definir o describir una secuencia. Cuando se define una secuencia
de forma recursiva, se determina cada término utilizando el término anterior.

Se puede definir una secuencia de manera recursiva identificando el primer término de
la secuencia y escribiendo una regla de cémo cambia la secuencia entre los términos, ya
sea por una razon constante o una diferencia constante. Al escribir la regla en notacién
de funciones, puedes escribir la definicién recursiva tomando como referencia el término
anterior, que puede escribirse de la forma f(n — 1).

32 n=1
Este es un ejemplo de una definicion recursiva de la ) = {0.5 fn—=1) n=2
secuencia 32, 16, 8, 4, 2, 1 escrita en notacion de funciones.

El primer término es 32 y la secuencia cambia a una razon constante de 0.5. La regla
consiste en multiplicar el término anterior f(n — 1) por 0.5.

La expresion 32(0.5)"~! también podria utilizarse para definir esta secuencia.

Prueba a hacer esto

Determina cual definicién recursiva corresponde a esta secuencia:

2,5,8,11, 14, 17, 20, 23

A f(1)=2 B. f(1)=23
f(n) =3f(n —1) f(n)=f(n—-1)+3
C. f(1)=2 D. f(1)=5

f(n)=f(n—1)+3 f(n) =2f(n —1)
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Puedes definir una secuencia de manera explicita o recursiva utilizando notacion
de funciones. Para definir una secuencia de manera recursiva como funcion, debes
conocer el valor cuando la entrada es 1 y como cambia la funcién de un término al
otro (por ejemplo, con una razén constante de 3).

Estas son dos secuencias definidas de manera recursiva y explicita.

Secuencia Definicién recursiva ' Definiciéon explicita
a(n) =18 — 3n
a(l) =15
15,12,9,6,3... a() = a(n — 1) — 3 0

a(n) =15—-3(n —1)

Término, n b(n)
1 n
: b(1) = 20 b(n) =40« (5)
2 10 b(n) = Lo b(n — 1) % (1)
3 5 2 bn) =20 (5)
4 2.5

e
Prueba a hacer esto

Escribe una definicion recursiva y una definicion explicita de la secuencia f(n).

Secuencia Definicién recursiva Definicién explicita

Término,né )

! L2 ) =
2 5 f(n) =
: - fm) =f(n—1)
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La salida de una funcidén de valor absoluto YA
es la distancia entre su entrada y un valor
determinado. La ecuacién de una funcién de valor

absoluto se define mediante simbolos de valor 2o
absoluto y su grafica tiene forma de V. Podemos
escribir funciones de valor absoluto de la forma < >
= i i -25 0 25 50 x
f(z) = |z — h|, donde f(z) da la distancia de
cualquier entrada, x, a h. Veamos un ejemplo.
25

El profesor DeAndre pidid a sus estudiantes
gue adivinaran un numero misterioso y luego
dio una puntuacién a cada uno. Su puntuacion v
era la distancia entre su suposicién y el nimero

misterioso, 30.

Esta es la grafica de la funcion f(z) = |« — 30|, que da la puntuacion de cada suposicion, .
Podemos utilizar la ecuacion para determinar el valor de f(25) e interpretar su significado.
f(25) = |25 — 30|

= |-5|

=05

Esto significa que el estudiante que supuso 25 quedd a una distancia de 5 del numero
misterioso.

Prueba a hacer esto

En una feria se ofrece un premio por adivinar el A
numero de caramelos en un tarro. ALY
La funcién a(z) = |z — 119| representa la 150
puntuacién de una persona que adivind x
caramelos. A A T A T
100
a (Cudleselvalordea(120)?
50
b (Qué significa a(120) en esta situacion?

>
0 50 100 150 200 250 300
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Puedes determinar las caracteristicas clave de la grafica de una funcién de valor absoluto
analizando su tabla o ecuacién, que son ambas igualmente utiles para dibujar su gréfica.

Estas son la grafica y la tabla de la funcion de valor absoluto f(z) = |« + 2| + 3.

yA
10 | f@=lz+2|+3
-4 5
5
-2 3
2,3
4239 0 5
< \
‘10 -5 0 5@
2 7
-5
v

Sievaluamos f(z) con z = -2, la ecuacion es igual a 3. Esto significa que cuando la entrada
de la funcién es -2, la salida es 3 y un punto en la grafica de f(z) es (-2, 3). Los valores de |a
tabla muestran que hay simetria alrededor del punto (-2, 3). Esto nos indica que (-2, 3) es
el valor minimo de la funcién y la gréafica lo evidencia.

Prueba a hacer esto

a Hazunagrafica de la funcidn a(z) = |z + 3| + 1. Haz una tabla si te ayuda en tu razonamiento.

YA

| |

a(x)=|r+3|+1 10

5
< >
-10 -5 0 5 10 *

-5

b  (Cudl es el valor minimo de esta funcion?
Explica tu razonamiento.
14
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Los relatos son una forma eficaz de conocer mejor a los demas y reflexionar sobre
nuestras experiencias individuales. Graficar un relato puede ayudarnos a descubrir rasgos
propios interesantes y hacer que nuestros debates sean mas significativos.

Al usar ecuaciones, tablas, palabras, graficas y sus caracteristicas clave para representar
relaciones de la vida real, presta mucha atencion a la escala y las unidades. Puedes
identificar los maximos o minimos; las intersecciones; los intervalos en los que la grafica
crece, decrece o permanece constante, y el dominio y el codominio para interpretar la
situacién en cuestion o el relato de alguien. Veamos un ejemplo.

Esta es una gréafica de las 4
experiencias matematicas de una

persona a lo largo del tiempo. A partir

de la grafica, podemos saber que:

N g = anp zZng
Experiencias positivas con las matematicas

/ Edad en afio
] ] ] ] ] ] ] ]

] ] L

« Lamayoria de sus experiencias —— L
positivas con las matematicas 0] 1234567 8P101112181415161718
ocurrieron entre los 5y 8 afios de edad
y SU experiencia mas negativa sucedié a

los 12 afos.

A

« Sus experiencias disminuyeron de los 8
alos 12 afios y aumentaron después de
los 12.

« Estapersona graficé sus experiencias de los 5 a los 14 afios de edad. Es posible que haya hecho
esta grafica a los 14 afios.

v Experiencias negativas con las matematicas

También hay muchas cosas que no podemos deducir a partir de la grafica del relato de
alguien. Por ejemplo, no sabemos cuales fueron esas experiencias positivas o negativas
con las matematicas o qué emociones sentian en ese momento. La gréafica solo nos
permite conocer una parte del relato de una persona, no todo lo que hay detras.

Prueba a hacer esto

Joel es un estudiante de 11.° grado. Graficé sus 4 Experiencias positivas con las matematicas
experiencias con las matematicas, f(z), como
una funcién de la edad, .

Escribe un relato sobre las experiencias de Joel o 18

utilizando algunos de estos términos: Edad en

afios

w Experiencias negativas con las matematicas

Banco de palabras

aumento disminucion minimo

dominio codominio maximo



Resumen | Leccion18

Dos funciones son inversas entre si cuando sus pares de entrada-salida estan invertidos y
la grafica de una funcion puede reflejarse en la otra sobre la recta y = x. En general, siuna
funcion tiene un punto en (h, k), la funcién inversa tiene un punto en (k, k).

Aqui tienes una funcion lineal f(z) = 2z + 4. iyOA |
\
Una estrategia que puedes utilizar para determinar el ﬁ(é;)
inverso de f(z) es: s |
_ . | O g) L
1. Elegir dos puntos de f(z) e intercambiar los valores T TeT
de x y y en cada punto. < (":2”0')/ & % ;i
-10 5 /ol ‘5 10T
2. Luego, trazar una recta que pase por esos puntos ’7‘, 0,:2)
y determinar la pendiente y la interseccion con el - -5
eje y. 7
-10
v

Puntos en Calcula la pendiente y la | Escribe la ecuacién
g(x) | interseccidon conelejey. | delinverso, g(x).

Elinverso de f(x) es

L . g(z) =2z — 2.
Interseccién con el eje y: 2

(0? '2)

Prueba a hacer esto

Esta es la grafica de f(z) = -2z + 4. Ya
10
Utiliza la grafica para escribir una ecuacién de
la funcién inversa.
Traza una grafica de la funcion inversa si te °\
ayuda a razonar. i\
9(x) = < >
-10 -5 0 5 10 *
-5
10




Resumen | Leccién19

Una estrategia que puedes utilizar para determinar la ecuacién de una funcién inversa es
determinar las operaciones de la funcién original y luego aplicar las operaciones inversas
en el sentido opuesto.

Por ejemplo, tenemos la funcion f(z) = 52 + 4. f(x) y g(z) son inversos.

Para hallar g(z), primero hay que Luego, se determinan las operaciones
determinar las operaciones que se inversas en el sentido opuesto.
aplican a f(z).
f(@) =5 +4
Zr

f@) =3 Dividir por 2 Sumar 4
Dividir por 2 Sumar 4 /7 N\ N\
/\ /\ X ﬁ £+4
X x Xeq 2 2

Multiplicar por 2 Restar 4

La funcion inversa g(z) primero restara 4 y luego multiplicara por 2. El inverso de f(z) es
g(z) = 2(x — 4).

Prueba a hacer esto

h(x) =3z + 9.
g(z) es el inverso de h(z).

Determina la ecuacion de g(x).

g(x) =




Prueba a hacer esto | Clave de respuestas

Leccion1

No. Las explicaciones pueden variar. La entrada de 2 tiene multiples salidas posibles
(4 y 1), lo que significa que no es una funcién.

Leccion 2

a w(2)=8
Nota para cuidadores: Una estrategia consiste en introducir 2 en el lugar de
la x en la ecuacion.

w(2) = 2.25(2) + 3.5
w(2) = 4.5 + 3.5
w(2) =8

b Las respuestas pueden variar. Un cono con 4 bolas de helado cuesta $12.50.

Leccion 3
a b(xr) =175+ 2.25x
b $8.50

Nota para cuidadores: Una estrategia consiste en introducir 3 en el lugar de
la x en la ecuacidn.
b(x) = 1.75 + 2.25x

b(3) = 1.75 + 2.25(3)
b(3) =1.75 + 6.75
b(3) =8.5

Leccion 4

a Ladistancia de Jasmine a casa es la misma a los 15 minutos que a los 20 minutos
porque esta en la biblioteca.

b d(50) representa la distancia a la que se encontraba Jasmine de su casa después
de 50 minutos, que eran 2 millas.

Leccion 5
A. Es positiva cuando = > -2.
C. Esdecreciente cuando = > 2.

D. Tiene un minimo en (-4, -4).



Prueba a hacer esto | Clave de respuestas

Leccion 6

40 millas por hora. Las explicaciones pueden variar. Esta es una estrategia para
determinar la tasa de cambio promedio:

= A
I T
% 160 (34.7,5&1'50,),,;,
©
o y ,
5 120 &
Q 5
2 o
£ 80 S
§ > 2.5 lc S
o 40 (1:25;50)
Q /
0 1 2 3 4 >

Tiempo (h)
100
—=140
2.5
Leccion 7

B. f(10) >g(10)
C. f(7)=4(17)
D. g(5=1

Leccion 8
a C. 1

D. 4

b Las respuestas pueden variar. Los numeros naturales mayores que 1y el 1.

Leccion 9

Dominio; .. -3<z.<4



Prueba a hacer esto | Clave de respuestas

Leccion 10
a -3<x<6

b 1<h(x)<7

Leccion 11

a Las respuestas pueden variar. Se aplican diferentes reglas a distintos intervalos del
dominio de la funcién. Cuando = esta entre 0 y 3, a(x) = . Sin embargo, cuando «
estd en 3 o mas, a(x) = 2.

b 1

Nota para cuidadores: Una estrategia consiste en observar dénde x =1 en la
gréfica. Cuando x =1, la gréfica pasa por el punto (1, 1), por lo que a(1) = 1.

c 2

Nota para cuidadores: Una estrategia consiste en utilizar la ecuacién. Cuando x es
igual o mayor que 3, la funcion es igual a 2.

Leccion 12
a b A
10 <95 @ 40
f(z) = 20 5=<z<15 g
30 =x=15 < 30 g
(0]
(8]
LY
o 20 C
©
o
3
& 10
>
0 5 10 15 20
Peso (Ib)
Leccion 13
C. f(1)=2

fm)=f(n—-1)+3



Prueba a hacer esto | Clave de respuestas

Leccion 14

Secuencia Definicién recursiva Definicion explicita
Término, n f(n)
1 2
: =2
2 5 fln)=3n—1
~ fn)=fn—1)+3
3 8
4 11

Leccion 15
a a(120)=1

b Las respuestas pueden variar. Si alguien adivinaba 120, estaba a 1 del numero
correcto de caramelos en el tarro.

Leccion 16

a YA
10

-10
v

b (-3, 1). Las explicaciones pueden variar. El valor minimo es (-3, 1) porque al
introducir -3 en el lugar de la « en a(x), la expresion de valor absoluto es igual a 0.
Cuando la entrada es -3, la salida es 1, lo que nos indica que (-3, 1) es el minimo
de la grafica.



Prueba a hacer esto | Clave de respuestas

Leccion 17

Las respuestas pueden variar. Joel tuvo experiencias positivas con las matematicas
de los 4 a los 13 afios, con un maximo a los 12 afios (que es cuando tuvo su mejor
experiencia). Sus experiencias positivas tuvieron un aumento de los 4 alos 7 y de los
9 a los 12 afios. Tuvieron una disminusién de los 12 a los 14, con un minimo a los 14
afios (que es cuando tuvo su peor experiencia con las matematicas). El dominio de la
grafica va de 4 a 16, que representa todas las edades en las que Joel ha tenido clases
de matematicas hasta ahora.

Leccion 18
g(x) =3z +2

Nota para cuidadores: Esta es una estrategia: Dos puntos en f(x) son (1, 2) y (0, 4).
Si se intercambian los valores de x y y se obtienen dos puntos en g(x): (2,1) y (4, 0).
Podemos trazar una recta que pase por esos puntos en la grafica:

KL
10

-10
v

Para determinar la pendiente, podemos calcular el cambio en las coordenadas y

.(1-0 1 1

dividido por el cambio en las coordenadas «x: =2 =7

Luego, podemos utilizar la grafica para ver que la interseccidn con el eje y esta en
(0, 2). Esto significa que la ecuacién de la recta es g(x) = %a: + 2.

Leccion 19
g@) =52

Nota para cuidadores: Las operaciones de la funcién original constan de multiplicar
primero por 3 y luego sumar 9. Aplicando las operaciones inversas en el sentido opuesto,
primero se resta 9 y luego se divide por 3.
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